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.|At| = |A| ,A ∈ Fn×n מטריצה לכל משפטון:

.1 ≤ i, j ≤ n לכל bij = aji כלומר ,B = At תהי הוכחה:

לכן, תמורה). היא σ−1 (כי אחר בסדר רק עליהם, עובר σ−1(i) גם ,{1, 2, . . . , n} בקבוצה הערכים על עובר i כאשר .σ ∈ Sn תהי
בשדה, הכפל מקומוטטיביות

.b1σ(1) · · · bnσ(n) = bσ−1(1)σ−1(σ(1)) · · · bσ−1(n)σ−1(σ(n)) = bσ−1(1),1 · · · bσ−1(n),n = a1σ−1(1) · · · anσ−1(n)

.sgn(σ−1) = sgn(σ) ש גם נזכור

מכפלות: של כסכום הדטרמיננטה מהגדרת לכן,

.
∣∣At∣∣ = |B| = ∑

σ∈Sn

sgn(σ)b1σ(1) · · · bnσ(n) =
∑
σ∈Sn

sgn(σ−1)a1σ−1(1) · · · anσ−1(n)

כלומר ,σ לכל f ◦ f(σ) = (σ−1)−1 = σ (כי ועל ערכית חד־חד היא f(σ) = σ−1 ידי על המוגדרת f : Sn → Sn הפונקציה
לכן, .(f ◦ f = id∑

σ∈Sn

sgn(σ−1)a1σ−1(1) · · · anσ−1(n) =
∑

σ∈Sn,τ :=σ−1

sgn(τ)a1τ(1) · · · anτ(n) =
∑
τ∈Sn

sgn(τ)a1τ(1) · · · anτ(n) = |A|
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