ã"ñá

óéù éîø’â ø"ã 88-376 ,úåéøîåð úåèéù úåîåœò áåøéœ :íéìéâøú

:íéàáä íéðåúðì (íéøéòæ íéòåáéø ìù ïáåîá) áåè éëä áåøéœä àåäù y = ax+b åœä úà àöî .1

x_n 1 2 3 4 5 6 7 y_n 1.1 2.3 4.9 6.2 7.2 8.6 9.5

äìáèä éôì ,n = 1, 2, . . . , 8 ,(x_n, y_n) úåãåœð 8 úåðåúð úàæ äìàùá (!ãáìá íéðééðòúîì) .2 .n = 1, 2, . . . , 8 ,p(x_n) ≈ y_n -ù êë p(x) éòåáéø íåðéìåô àåöîì ùåøãå ,äèîì

x_n 1 2 3 4 5 6 7 8 y_n 0.5 −0.3 −1.2 −0.9 0.2 2.4 4.0 7.5

.úçìöåî äéðùä œø ìáà ,äæ úà úåùòì úåèéù éúù úåòöåî .á-å .à íéôéòñá íåëñù êë àåä a, b, c øåçáì éðåéâää êøãä éæà p(x) = ax^2 + bx + c íà .äøéùé äèéù .à úåéøàùä S = 8∑ n=1 (y_n − p(x_n))^2

íéàðúäîù äàøä .éìîéðéî êøò ìáœî ∂S ∂a = ∂S ∂b = ∂S ∂c = 0 -ðéìä úëøòîä ìáà ,a, b, c àåöîì ïúéð íäîù úåéøàéðéì úåàååùî ùåìù ìáœì ïúéð .ill conditioned àéä úàæä úéøàé p_0(x), p_1(x), p_2(x) íéîåðéìåô äùåìù àöî ,äðëä áìùë .íééìðåâåúøåà íéîåðéìåô úèéù .á -ù êëå i = 0, 1, 2 ,i äâøãî àéä p_i(x) ù êë 8∑ n=1 p_0(x_n)p_1(x_n) = 8∑ n=1 p_0(x_n)p_2(x_n) = 8∑ n=1 p_1(x_n)p_2(x_n) = 0

a_0, a_1, a_2 íéîãœîä úà àöîå ,p(x) = a_2p_2(x) + a_1p_1(x) + a_0p_0(x) áåúë ,åéùëò íéàðúä úùåìùî ∂S ∂a_0 = ∂S ∂a_1 = ∂S ∂a_2 = 0 ? n = 1, 2, . . . , 8 ,p(x_n) ìù íéëøòä íä äî

,[−1, 1] òèœä ìò e^x sin x äéöœðåôì áåè éëä áåøéœä àåäù 4 äâøãî p(x) íåðéìåôä úà àöî .3 úåéøàùä íåëñù ïáåîá ∫_1 −1 (p(x) − e^x sin x)^2 dx

.ïèœ øúåé øùôàù äîë àåä

f(x) = (1 − |x|)/(1 + x^2) äéöœðåôì áåè éëù áåøéœä àåäù p(x) éòåáéø íåðéìåô àöî .à .4 úåéøàùä íåëñù ïáåîá ,[−1, 1] òèœä ìò ∫_1 −1 (p(x) − f(x))^2 dx .ïèœ øúåé øùôàù äîë àåä f(x) = (1 − |x|)/(1 + x^2) äéöœðåôì áåè éëù áåøéœä àåäù p(x) éòåáéø íåðéìåô àöî .á úåéøàùä íåëñù ïáåîá ,[−1, 1] òèœä ìò ∫_1 −1 (p(x) − f(x))^2 √ 1 − x^2 dx .ïèœ øúåé øùôàù äîë àåä

íéîåðéìåô éãé ìò [−1, 1] òèœä ìò sin (πx/2) äéöœðåôì áåè éëä áåøéœä úà àöî .à .5 äæéàá .w(x) = 1 ìœùî úéöœðåô íò íéøéòæ íéòåáéøá ùîúùäì ùé .1, 3, 5 úåâøãî ?10^{−6}-î äðèœ úéìîéñœî úåòè ìáœì éãë ùîúùúäì êéøö íåðéìåô ìù äâøã íéîåðéìåô éãé ìò [−1, 1] òèœä ìò sin (πx/2) äéöœðåôì áåè éëä áåøéœä úà àöî .á .w(x) = 1/ √ 1 − x^2 ìœùî úéöœðåô íò íéøéòæ íéòåáéøá ùîúùäì ùé .1, 3, 5 úåâøãî ?10^{−6}-î äðèœ úéìîéñœî úåòè ìáœì éãë ùîúùúäì êéøö íåðéìåô ìù äâøã äæéàá ìáœì éãë x = 0-ì áéáñî sin (πx/2) ìù øåìééèä çåúéôá úçœì êéøö íéøáéà äîë .â ? [−1, 1] òèœá x ìë øåáò 10^{−6}-î äðèœ úåòè íò éîåðéìåô áåøéœ

àåä p_n(x)-ù êë ,n = 0, 1, 2, . . . ,p_n(x) íéîåðéìåô ìù äãéçé äøãñ àåöîì ïúéðù çëåä .à .6 -å ,1 àåä p_n(x)-á x^n ìù íãœîä ,n äâøãî ∫_1 −1 p_n(x)p_m(x) + p^′_n(x)p^′_m(x) dx = 0 , n ≠ m

.p_0(x), p_1(x), p_2(x), p_3(x), p_4(x) úà àöî íåëñù êë N äâøãî p(x) íéðìåô àåöîì ùåøãå ,[−1, 1] òèœä ìò f(x) äéöœðåô äðåúð .á úåéøàùä S_1 =

∫_1 −1 (f(x) − p(x))^2 + (f^′(x) − p^′(x))^2 dx

-ù êë n = 0, 1, . . . , N ,a_n íéîãœîä úà øåçáì ïúéð êéà .ïèœ øúåé øùôàù äîë àåä úàöîù íéîåðéìåôä íä p_n(x)-ä ïàë) ? éåöøä íåðéìåôä àåä p(x) = ∑_N n=0 a_np_n(x) (.à óéòñá