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 :נגדיר

 . חשיבות לסדר הבחירהעםבחירות  : תמורות
 . חשיבות לסדר הבחירהבלי בחירות : צירופים
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 עם חזרות בלי חזרות 
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 : צירופים בלי חזרות) 3(

 :n מתוך kאורים שקולים של צירופים בלי חזרות של תי
 .את הסדר" שוכחים" כשn מתוך kשל ) בחירה עם חשיבות לסדר(תמורה ) א(
 .nגודל  מקבוצה בk  בגודל קבוצה-תתבחירת ) ב(

 ?מה מספר האפשרויות
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 :  חזרותעםצירופים ) 4(

] מתוך kחרים סדרה באורך בו ]n , את הסדר" שוכחים"ו, )תמורה עם חזרות(עם חזרות. 

]מתוך  לא בהכרח שונים" בריםיא  "kהמכילה ,  )multiset (קבוצה -בחירה של רב: לחילופין ]n. 

} קבוצה-הרב: למשל }{ } קבוצה- שווה לרב 4,4,4,2,1,1{ }{ }4,1,4,2,4,1.  

 ?אפשרויותהמה מספר 

]-י רישום מספר ההופעות של כל איבר מ"קבוצה באופן יחיד ע-פשר לתאר רב א: 'אפתרון  ]n. 

3012:                               למשל 4321 →{ }{ }4,1,4,2,4,1 

4,6: כאן( == nk( 
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 ).לא יורדת(קבוצה כסדרת מספרים מונוטונית עולה חלש -רושמים את הרב: באופן שקול

                                                   ( )4,4,4,2,1,1 

 :i+1 למספר i מספרהמסמנים מעבר מ, חוצציםנוסיף לסדרה 
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כל  .)n- ל1בין (עותקים של אותו מספר ם בכל אחד מה, מחלקים את הסדרה לבלוקים/ החוצצים מפרידים 

 *:- לכן אפשר להחליף את כל המספרים ב,)1(+י מספר החוצצים שלפניו "מספר נקבע לחלוטין ע
 

                                                            ***    *  ** 

 
 :למשל, תן לשחזר רב קבוצה יחידהמכל סדרה של חוצצים וכוכבים ני
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)1!(יש : אם נבחין בין הכוכבים השונים ובין החוצצים השונים kn  . סדרות אפשריות−+

)1!( - חילוק ב←שכחת ההבדלים בין החוצצים  −n. 

 .k! - חילוק ב←חת ההבדלים בין הכוכבים שכ
 :מקבלים, לסיכום
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 )סדרות עולות ממש( : 'פתרון ב

של מספרים שלמים  ( עולה חלשי סדרה " באופן יחיד עn מתוך k קבוצה של-ראינו שאפשר לתאר כל רב
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 ).'  וכו2a-  ל1a  ,2-  ל1מוסיפים (
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knbbb   : של מספרים שלמיםעולה ממשמקבלים סדרה  k +≤<<<≤ ...2 21
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) קציההגדרנו פונ ) ( )knBnA kk +→ ,2,1:   ϕבין סדרות עולות חלש      
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 .ע ועל"חח היא, )∗(י " עהמוגדרת, ל" הנϕ הפונקציה  :טענה

 : שלבי הוכחת הטענה
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)אם   )kbbb ,...,, 21
   אז, שלמיםסדרה עולה ממש של 
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11 +≤+ ii bbולכן    :
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)                              : מסקנה ) ( ) ,2  ,1 knBnA kk += 
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